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1. (本题10分) 

求函数 

𝑓1(𝑥) =
ln 𝑥

2025
     和      𝑓2(𝑥) = 𝑒2025𝑥  

的图象的距离。(即在两个图象上各取一点P和Q，求PQ的最小值。) 

 

 

2. (本题10分) 

计算闭合曲线 𝑥3 + 𝑥2 − 𝑦2 = 0 所围成的区域的面积。 

 

 

3. (本题10分) 

计算二重积分 

∬(𝑥 + 𝑦)𝑑𝑥𝑑𝑦

 

𝐷

, 

其中区域 D 由曲线 𝑥𝑦 = 1, 𝑥𝑦 = 9, 𝑦 − 𝑥 = 2 和 𝑥 − 𝑦 = 2所围成，并且 𝑥 >  0, 

𝑦 > 0。 

 

 

4. (本题8分) 

求二元二次方程组 

{
34𝑥2 − 22𝑥𝑦 + 5𝑦2 = 98,

16𝑥2 + 2𝑥𝑦 − 3𝑦2 = 0.
 

的实数解。 

 

 

5. (本题 10 分) 

求数列极限 

lim
𝑛→∞

𝑛2 ∙ ( √𝑛 + 𝑎2𝑛
− √𝑛

𝑛
). 



 

 

6. (本题8分) 

求解行列式方程  ∆(𝑥) = |
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| = 0. 

 

 

7. (本题 12 分) 

求微分方程 

𝑥2𝑦𝑦′′ − 2𝑥2𝑦′2
+ 𝑥𝑦𝑦′ + 𝑦2 = 0. 

的通解。 

 

 

8. (本题 12 分) 

求常微分方程组 

{
2𝑧𝑦′ = 𝑦2 − 𝑧2 + 1,

𝑧′ = 𝑧 + 𝑦.
 

的通解。 

 

 

9. (本题 9 分) 

已知函数 𝑦 = 𝑒2𝑥 sin 2𝑥，计算高阶导数𝑦(21)(0)。 

 

 

10. (本题 11 分) 

每次同时掷出 3 个骰子，问需要投掷多少次，才能使三个骰子点数都相同的情

况(例如，1-1-1、2-2-2...)至少出现一次的概率大于某个事先给定的数 𝑝 ∈ (0,1)？

若 p = 0.5，则具体需要投多少次？ 

 


